
А. В. Т а р а с о в (Москва, ТВП). Об имплицентах суперпозиций бу-
левых функций.

Пусть f(x0, . . . , xn−1) — булева функция, θ = (θ1 . . . , θn) — регулярное преобра-

зование пространстваVn. Через f(θ) обозначим суперпозицию функции f и преобра-

зования θ. Коэффициенты Wf Уолша–Адамара функции f вычисляются по формуле
(см., например, [1]):

Wf (α) =
∑

x∈Vn

(−1)f(x⊕〈α,x〉)

для любого α ∈ Vn. В (1) через 〈α,x〉, α,x ∈ Vn, обозначается скаляр-
ное произведение. Положим δf (α) = 2−nWf (α), α ∈ Vn, и введем вектор

δf (0, . . . , 0, 0), δf (0, . . . , 0, 1), δf (0, . . . , 1, 0), . . . , δf (1, . . . , 1, 1).

Лемма 1. Для функции f(θ) : Vn → {0, 1}

δ↓
f(θ)

= ∆θδ↓f , (2)

где матрица ∆θ составлена из столбцов δ↓gγ , γ ∈ Vn, причем gγ(x) = 〈γ, θ(x)〉,
x ∈ Vn.

Определим матрицу S2n (i1, . . . , il), получаемую из матрицы

S2n =

(
1 1

1 −1

)[n]

для произвольных 0 6 i1 < · · · < il 6 n − 1 следующим образом: матрица

S2n (i1, . . . , il) содержит ненулевые элементы только на пересечениях строк и столб-

цов, номера которых лежат в множестве {α12n−i1 + · · ·+α12n−il , α1, . . . , αl ∈ {0, 1}}.
Положим

δ↓f,θ(i1, . . . , il) = S2n (i1, . . . , il)∆θδ↓f . (3)

Имплицентой функции f будем называть любую элементарную дизъюнкцию λ та-

кую, что λ > f .

Теорема 1. Функция f(θ) имеет имплиценту длины l тогда и только тогда,

когда найдутся такие 0 6 i1 < · · · < il 6 n − 1, что в столбце δ↓f,θ(i1, . . . , il),

определенном в (3), имеются значения, равные 1.

Теорема 2. Если во введенных выше обозначениях

0 6 i0 < · · · < il−1 6 n− 1, {j, k} ⊂ {0, . . . , n− 1} \ {i0, . . . , il−1},

и β = (β0, . . . , βn−1) ∈ Vn, βs = 1 ⇔ s ∈ {i0, . . . , il−1, j, k}, s = 0, 1, . . . , n − 1, то
неравенство

‖fσ0,...,σl−1
i0,...,il−1

(θ)⊕ (xa
j ∨ xb

k)‖ < 2n−1

для подфункции f
σ0,...,σl−1
i0,...,il−1

(θ) функции f(θ) выполняется тогда и только тогда,

когда выполняется неравенство∑
α6β

αk∨αj=1

∆θ(α, 0)δ↓f (−1)〈α,γ〉 > 0,

где γ ∈ Vn, γir = σ, r = 0, 1, . . . , l − 1, γj = a ⊕ 1, γk = b ⊕ 1, γs = 0, s ∈ {0, . . . ,

n− 1} \ {i0, . . . , il−1, j, k}
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