
А. Н. З у б к о в (Таганрог, ТФ ДГТУ). Изоморфизм между деформа-
циями 2n-мерных комплексных многообразий с нулевым G∗-кручением в

евклидовом пространстве E2n+2, n > 1, и голоморфными функциями не-

скольких комплексных переменных.
Рассмотрим в E2n+2, n > 1, 2n-мерное комплексное многообразие Fn = (F 2n, Σ),

где F 2n — поверхность класса C3 в E2n+2, а Σ — комплексная структура на F 2n (см.
[1]). Присоединим к F 2n подвижный репер {x, e1, . . . , e2n+2}, где ei (i = 1, . . . , 2n) —

единичные базисные векторы в касательном векторном пространстве TxF 2n в точ-

ке x ∈ F 2n, а eσ (σ = 2n + 1, 2n + 2) — векторы ортонормированного базиса в

нормальном векторном пространстве NxF 2n. Пусть v(x) = aiei + cσeσ , x ∈ F 2n,

есть поле смещений точек поверхности F 2n при ее деформации в E2n+2. Возь-

мем на F 2n поверхностную полосу {L, Nx(s)F
2n}, x(s) ∈ L, вдоль гладкой кривой

L ⊂ F 2n, где s — натуральный параметр вдоль L, 0 6 s 6 L, а L проходит через

точку x = (u1(0), . . . , u2n(0)) в направлении единичного вектора t ∈ TxF 2n. Ис-

пользуя деривационные уравнения полосы на F 2n (см. [2]), найдем абсолютную про-
изводную в связности (∇ ⊕ ∇⊥) Ван-дер-Вардена–Бортолотти от векторного поля

v(s) = v(x(s)) вдоль L ⊂ F 2n, где ∇ — связность Леви–Чивиты на F 2n, ∇⊥ — но-

римальная связность, и рассмотрим проекцию этой производной на NxF 2n в точке

x ∈ F 2n: G(x, t) = ϕ
−1/2
0

∑2n+2
σ=2n+1(aiωσ

i + dcσ + cβωσ
β )eσ , где ϕ0 = gijωiωj = ds2.

Следуя [1], величину G∗ = |G(x, t)| назовем G∗-кручением поверхности F 2n в E2n+2

в точке x ∈ F 2n в направлении t ∈ TxF 2n, а деформации F 2n в E2n+2, для которых

G∗ = 0 при любых x ∈ F 2n и любом t ∈ TxF 2n, будем называть деформациями с
нулевым G∗-кручением комплексного многообразия Fn. При G∗ = 0 на F 2n полу-

чается система дифференциальных уравнений относительно неизвестных функций

ai, i = 1, . . . , 2n, cσ , σ = 2n + 1, 2n + 2, тип которой определяется не только ме-
трическими, но и внешне-геометрическими свойствами поверхности F 2n. Согласно

теоремы работы [1], на комплексном многообразии Fn существует такая комплекс-

нозначная функция ϕ(z) 6= 0, что для нормальной составляющей vN = cσeσ любого

поля v(x) смещений точек поверхности F 2n при ее деформации в E2n+2 с нулевым

G∗-кручением функция f(z) = ϕ(z)(c1(z) + ic2(z)), i2 = −1, является голоморфной
функцией многих комплексных переменных на Fn.

Теорема. Всякая голоморфная функция f(z) на комплексном многообразии
Fn = (F 2n, Σ) порождает его деформацию с нулевым G∗-кручением, для которой
нормальная составляющая vN (x) поля смещения v(x), x ∈ F 2n, задается формулой
vN =

∑2n+2
σ=2n+1 cσeσ , где c1 = Re [f(z)|ϕ(z)|−2], c2 = Jm [f(z)|ϕ(z)|−2], а касательна-

я составляющая поля v(x), x ∈ F 2n, всегда однозначно определяется полем vN (x),

x ∈ F 2n, причем если f(z) ≡ 0 на Fn, то и v(x) = 0, x ∈ F 2n.
На основании этой тоеоремы и указанноой выше теоремы из [1] и устанавли-

вается изоморфизм между деформациями комплексных многообразий Fn с нулевым

G∗-крученирем и голоморфными функциями многих комплексных переменных.
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