
А. И. К а р ю к, Т. В. Р е д ь к и н а (Ставрополь, СтавГУ). Квазили-
нейное волновое уравнение, обладающее парой Лакса.

Теорема 1. Уравнение Лакса Lt = LAAL6 эквивалентно нелинейному уравне-
нию
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где ∂/∂z = 2kα11∂/∂x+∂/∂t, u13 = u(x, t) и операторы L = α∂/∂x+u, A = β∂/∂x+v,
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где α = (αij), β = (βij) — постоянные (3 × 3)-матрицы, u(x, t) = (uij), v(x, t) =

(vij) — (3×3)-матрицы с функциями uij(x, t), vij(x, t), i, j = 1, 2, 3. (Доказательство

теоремы приведено в [1].)

Уравнение (1) является квазилинейным уравнением гиперболического типа и при-
водится к виду
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с помощью замены переменных x̃ = −α11kz + x, z̃ = α11kz + x, u(x̃, z̃) = ew(x̃,z̃).

Решение специального вида

Теорема 2. Уравнение (2) имеет решение в виде функции w = f(ξ), где ξ =
α31x̃ + (3α31 + α32α21/α11)z̃, а f определяется из обращения интеграла∫
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где C1, C2 — произвольные постоянные.
Решение в виде бегущей волны

Теорема 3. Уравнение (2) имеет решение, записанное в квадратурах∫
e−w dw
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где A = 16α3
11/(α21α32), B = 1 + 2α11α31/(α21α32), C1, C2 — произвольные посто-

янные.
Преобразование Беклунда

Уравнение (2) представимо в виде
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где ∂/∂y = ∂/∂x̃−∂/∂z̃, которое является условием совместности для существования
такой функции f , что fy = A(wx̃ − wy) + 2Bew, fx̃ = ew(w −B).
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