
В. А. А л я к и н, Д. Э. К л е п н е в (Самара, СамГУ).Критерий рав-
ностепенной абсолютной непрерывности двух последовательностей мер.

Пусть R — кольцо множеств. Функция множества λ: R → [0, +∞], λ(∅) = 0,

называется субмерой, если она монотонна и полуаддитивна. Субмера λ называется
совершенно полной, если для всякой последовательности множеств {Ek}k ⊂ R из

того, что
∑∞

k=1 λ(Ek) < +∞, следует ∪∞k=1Ek ∈ R и λ(∪∞k=1Ek) 6
∑∞

k=1 λ(Ek).

О п р е д е л е н и е 1 [1]. Последовательность субмер {λk}k называется сла-
бо диагональной, если для всякой подпоследовательности {λmk}k и для всякой по-

следовательности множеств {Ek}k ⊂ R из условия λmk (Ek) →k→∞ 0 следует, что

существует такой номер n, что λmn (Ek) →k→∞ 0.
О п р е д е л е н и е 2. Последовательность функций множества {µk}k (для

любого k ∈ N, µk: R → (−∞, +∞], µk(∅) = 0) называется равностепенно абсо-
лютно непрерывной относительно последовательности субмер {νk}k (обозначение:
{µk}k ≪ {νk}k), если для любого ε > 0 существует такое δ > 0, что для любых

k ∈ N, E ∈ R (νk(E) < δ ⇒ |µk(E)| < ε).
Если для любого k ∈ N (µk = µ, νk = ν), то вместо {µk}k ≪ {νk}k пишем µ � ν.

Теорема. Пусть R — кольцо множеств, {µk}k — последовательность и-
ли конечно-аддитивных функций множества, или субмер, {νk}k — слабо диаго-
нальная последовательность субмер. Если для любого k ∈ N µk � νk, то для
{µk}k ≪ {νk}k необходимо и достаточно, чтобы для всякой дизъюнктной по-
следовательности множеств {Ek}k ⊂ R из условия νk(Ek) →k→∞ 0 следовало
µk(Ek) →k→∞ 0.

Эта теорема усиливает теорему 7.3.3 работы [2] в двух направлениях: услови-

е диагональности последовательности субмер {νk}k заменено условием слабой диа-
гональности; устранено условие совершенной полноты субмер последовательности

{νk}k.
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