
В. Г. Р я б ы х, Г. Ю. Р я б ы х (Ростов-на-Дону, ДГТУ, ЮФУ). Нор-
ма и экстремальная функция линейного функционала над пространством

Харди по плоской мере Лебега.

Как известно, некоторые вопросы экстраполяции регулярных случайных последо-
вательностей решаются при помощи теории экстремальных задач для аналитических

функций ([1, с. 445–453], [2]).

В свою очередь, теория стационарных случайных процессов оказала большое вли-
яние на изучение экстремальных задач в пространстве Харди ([3], [4]).

Пространством A1 назовем множество функций x(z), аналитических в круге
D = {z ∈ C: |z| < 1} с ‖x‖ = π−1

∫∫
D |x(reiθ)| r dr dθ. Функцию f ∈ A1 считаем

экстремальным элементом линейного функционала l, если l(f) = ‖l‖, ‖f‖ = 1.

Будем рассматривать функционалы вида lω(x) = π−1
∫∫

D x(z)ω(z) dµ, x ∈ A1,

ω ∈ A1 ∩ C(D) = AC.

Теорема 1. Если для P (z) =
∑

k∈[µ,m] pkzk полиномом наилучшего прибли-

жения многочленами вида
∑

k 6∈(µ,m) qkzk является 0 , то нормированный полином

P (z) — экстремальная функция для lω с ω =
∑

k∈[µ,m] ωkzk.

Если P (z) =
∑

k∈[µ,m] pkzk — экстремальная функция для lω с ω =∑
k∈[µ,m] ωkzk, то для него мнгочленом наилучшего приближения полиномами вида∑
k 6∈(µ,m) qkzk является 0.

Теорема 2. Если P (z) = zµ(
∑

k∈[0,m] pkzk)2 — экстремальная функция для

lω , то ω = zµ
∑

k∈[0,m] ωkzk, ωm 6= 0.

Теорема 3. Если ω = zµ
∑

k∈[0,m] ωkzk, ω0, ωm 6= 0, то P (z) =

Сzµ(
∑

k∈[0,m] pkzk)2, где p0 6= 0, а C (нормирующий множитель) — экстремальная
функция для lω.

Из результата, приведенного в [5], получим следующую теорему.

Теорема 4. Если {ln ∈ B∗} сходится по норме этого пространства к l, а fn

и f — экстремальные функции соответствующих функционалов — существуют
и единственны, то ‖f − fn‖B → 0.

Теорема 5. Если ω ∈ AC, lω(f) = ‖lω‖, ‖f‖ = 1, а последовательность
полиномов ωn, lωn (Pn) = ‖ln‖, ‖Pn‖ = 1, такова, что ‖ω − ωn‖C → 0, то ‖f −
Pn‖A1

→ 0 и ‖lωn‖ − ‖lω‖ → 0.
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