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Форте–Каца.

Имеет место следующее утверждение.

Теорема. Пусть вещественные числа αij > 1 (1 6 i, j 6 s) удовлетворяют
следующим условиям:

1) любая натуральная степень числа αij — иррациональное число;

2) |P (αij)| > exp{−c1ijHc2ij }, где P (x) — многочлен вида P (x) = mxs − n,

m, n, s — такие натуральные числа, что m, n, s 6 H, c1ij , c2ij — положительные
постоянные, зависящие только от αij ;

3) для любого 1 6 i 6 s выполняются неравенства αii > αij для любого 1 6 j 6
s и j 6≡ i.
Пусть Fij(x) — любая такая последовательность натуральных чисел, что

Fij(x+1)/Fij(x) = αij+θijc3ij exp{−c4ij lnc5ij (x)} при x → +∞, где c5ij > 2c2ij ; c2ij , c3ij —
положительные постоянные, зависящие только от αij , а |θij | 6 1.

Пусть f(t) = f(t1, t2, . . . , ts) — действительная, периодическая с периодом 1
по каждому аргументу функция (достаточно задать ее на единичном гиперкубе
π), f(t) ∼

∑
am1,...,ms exp{2πi(m1t1 + · · · + mnts)} — соответствующий функции

f(t) ряд Фурье. Предположим, что
∑

|m | ε|am|2 < +∞ при некотором ε > 0,

где ‖m‖ — норма вектора m = (m1, . . . , ms), ‖m‖ =
√

m2
1 + · · ·+ m2

s. Рассмотрим

последовательность матриц A(x), составленную из элементов Fij(x).

Тогда при σ2 =
∫ 1
0 · · ·

∫ 1
0 (f(t) − a0)2 dt1 · · · dts 6= 0 cуществует такое число

P0(f, ε), зависящее от функции f(t) и большее абсолютной постоянной P0, что
при P > P0(f, ε) справедливо неравенство∣∣∣∣ meas
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где C — некоторая постоянная, зависящая от функции f и от ε.
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