
В. А. В о б л ы й (Москва, МГТУ). Асимптотика числа помеченных 3-
связных кубических графов.

Обозначим qn число помеченных 3-связных кубических графов с 2n вершинами.

Вормальд [1] получил формулу

qn =
(2n)!

3n2n
rn,

где r2 = 1 и при n > 2 имеем рекуррентность

rn = (3n− 2)(rn−1 +

n−2∑
k=2

rkrn−k).

Теорема. При n→∞ верна асимптотика

qn =
e−2

2π
(2n)! (n− 1)!

(
3

2

)n

(1 + o (1)).

Для доказательства вводится обыкновенная производящая функция R(x) чисел

rn, для которой из рекуррентного соотношения выводится дифференциальное урав-
нение. Это уравнение является уравнением Абеля 2-го рода, решение которого в

неявном виде дает выражение для R(x). Затем так же, как в работе автора [5], для

коэффициентов Райта с помощью теорем Бендера и Бендера–Ричмонда [2], [3] полу-
чается асимптотика для rn при n→∞.

Пусть Qn —число помеченных кубических графов с 2n вершинами. Рид [4, с. 209]

нашел асимптотику при n→∞

Qn = e−2 (6n)!

(3n)! 288n
(1 + o (1)).

Следствие. Почти все помеченные кубические графы являются 3-связными.
Доказательство получается сравнением асимптотики, полученной в теореме, и

асимптотики Рида с с помощью формулы Стирлинга для факториала.
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