
В. Д. А л е к с а н д р о в (Ростов-на-Дону, ФГУП «ГКБ «Связь»). Три

соотношения для интегралов от полных эллиптических интегралов до-

полнительного модуля.

В [1] со ссылкой на таблицы интегралов Берда и Фридмана проводится соотно-
шение, связывающее интегралы от полных эллиптических интегралов первого K(k′)
и второго E(k′) родов с дополнительным модулем k′ =

√
1− k2:

(n + 2)

∫ 1

0
knE(k′) dk = (n + 1)

∫ 1

0
knK(k′) dk (n > 1), (1)

однако сами значения входящих в (1) интегралов отсутствуют (как и в [2]).
Используя представления эллиптических интегралов через G-функции Мейера [2]

и интегрируя (1), находим∫ 1

0
knE(k′) dk =

π(n + 1)Γ2[(n + 1)/2]

4(n + 2)Γ2(n/2 + 1)
, (2)

∫ 1

0
knK(k′) dk =

πΓ2[(n + 1)/2]

4Γ2(n/2 + 1)
, (3)

где Γ(·) — гамма-функция.

Нетрудно показать, что соотношения (1)–(3) справедливы для произвольных по-
ложительных значений n (необязательно целочисленных), включая n = 0. В послед-

нем случае (n = 0) значения интегралов (2), (3) совпадают с соответствующими

значениями интегралов из [1].
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