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Рассматривается динамика экономических процессов, описываемых уравнениями

x(t + 1) = f(t, x(t)), (1)

где f : R+ ×Rm → Rm есть вектор-функция, ограниченная и равномерно непрерыв-

ная по (t, x) ∈ R+ ×K для каждого компакта K ⊂ Rm.
Предельное поведение процесса x = x(t, t0, x0) при t ∈ +∞ описывается семей-

ством предельных уравнений

x(t + 1) = f∗(t, x(t)), (2)

где f∗ есть функция, предельная к f в соответствующем метрическом простран-

стве [1].
Допустим, что для процесса (1) можно найти скалярную функцию V : R+×Rm →

R+, удовлетворяющую неравенству

V (t + 1, f(t, x)) 6 g(t, V (t, x))−W (t, x, V (t, x)), (3)

при этом функции V , g: R+×R+ → R+ и W : R+×Rm×R+ → R+ удовлетворяют

условиям, аналогичным таким же, что и для функции f , а также g ∈ C1 по u ∈ R+

при фиксированном t ∈ R+.

Из (3) следует, что можно ввести уравнение сравнения

u(t + 1) = g(t, u(t)), (4)

при этом функцию V = V (t, x) можно определить как функцию сравнения, а уравне-

ние (4) — как уравнение сравнения.
Допустим, что решение u = u(t, t0, u0) уравнения (4) удовлетворяет условию

inf limt→+∞ ∂u(t, t0, u0)/∂u0 > 1. Обозначим ω+(t0, x0) — положительное предель-

ное множества процесса x = x(t, t0, x0) [2].
Теорема. Предположим, что:
1) существует функция V, удовлетворяющая соотношению (3);

2) процесс x = x(t, t0, x0) системы (1) и решение u = u(t, t0, u0), u0 = V (t0, x0),
равномерно ограничены.
Тогда для любой предельной точки p найдется такой набор предельных функ-

ций (f∗, V ∗, g∗, u∗), что предельный процесс x = x∗(t, p), x∗(0, p) = p, системы
(2) удовлетворяет одновременно соотношениям x∗(t, p) ∈ ω+(t0, x0) и x∗(t, p) ∈
{V ∗(t, x) = u∗(t)} ∩ {W ∗(t, x, u∗(t)) = 0} для всех t ∈ R, где u∗(t), u∗(0) = V ∗(0, p),

есть решение предельной системы сравнения.
Доказанная теорема обобщает результаты целого ряда работ [2]–[5]. На ее основе

исследуются различные задачи устойчивого функционирования экономических про-
цессов, модели которых даны в [6].
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