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Тестирование монотонных функций эффективности по неполным выбор-

кам в случае непрямых наблюдений.

Пусть {(Xi, Yi, Ui), 1 6 i 6 n} — стационарная последовательность независи-
мых троек случайных величин с совместной функцией распределения F (x)G(y, u) и

плотностью f(x)g(y, u) на R3. Мы наблюдаем выборку Y(n) = {(Wi, Yi), 1 6 i 6 n}
(непрямые наблюдения), гдеWi = I {Xi < Ui}— индикатор события {Xi < Ui}. Тре-
буется сделать выводы относительно вида функции эффективностиm(x) = E (W |Y =

x) по выборке Y(n), а именно, проверить, является ли функцияm(x) монотонной? Мы

используем идеи работы [1], хотя там рассмотрена иная исходная модель. Наряду с
классическими оценками Надарая–Ватсона, мы исследуем также kNN -оценки, что

приводит к исключению плотности в знаменателе в предельной дисперсии исследуе-

мых статистик.
Для оценки m(x) по выборке Y(n) мы используем отношени
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где Kr(x) > 0 — ядерная функция (ядро). В качестве ширины окна просмотра мы

рассматривали: 1) hr = hr(n) — неслучайную последовательность, сходящуюся к

нулю при n →∞; 2) hr — случайную последовательность, определяемую k ближай-
шими соседями.
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если функция m = m(x) — строго возрастающая. Предполагается, что F (x) имеет

компактный носитель на отрезке [0, 1]; Kd(x), hd — ядро и ширина окна просмотра,

отличные от Kr(x), hr.
Пусть Tn =
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Основой проверки гипотезы о строгой монотонности является следующий резуль-

тат.
Теорема. Пусть m(x) — непрерывная функция. Величина T равна нулю тогда

и только тогда, когда функция эффективности строго возрастает на интервале
[0, 1].

Установлено, что статистика Tn асимптотически нормальна. Это дает возмож-

ность построить критерий для проверки гипотезы о строгой монотонности функции

эффективности.
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