
Л. С. Я р о с л а в ц е в а (Москва, МГУ). Неклассические оценки точ-
ности приближения асимптотическими разложениями Бергстрёма в цен-

тральной предельной теореме.

Неклассическими оценками в центральной предельной теореме (ЦПТ) называ-
ются оценки типа неравенства Берри–Эссеена, в которых абсолютные моменты за-

меняются на другие характеристики, отражающие близость распределения рассма-

триваемых случайных величин к нормальному закону. Примером таких характери-
стик являются псевдомоменты (см. ниже). Изучению неклассических оценок были

посвящены работы ряда авторов (см., например, [1]–[4]). Однако в этих работах

рассматривалась лишь точность приближения нормальным законом в ЦПТ. Авто-
ром настоящей заметки в [5] были получены неклассические оценки точности при-

ближения короткими асимптотическими разложениями Эджеворта в ЦПТ. Здесь же
представлены неклассические оценки точности приближения асимптотическими раз-

ложениями Бергстрёма произвольной длины.

Рассмотрим последовательность X1, . . . , Xn независимых случайных величин

(с. в.) с нулевыми средними. Для 1 6 k 6 n и r > 3 положим σ2
k = EX2

k ,

βr,k = E |Xk|r, βr =
∑n

k=1 βr,k. Будем предполагать, что B2
n =

∑n
k=1 σ2

k > 0 и

βs < ∞ для некоторого целого s > 3.

Пусть Y1, . . . , Yn — последовательность таких независимых с. в., что Yk ∼
N(0, σ2

k). Для r > 3 введем r-й псевдомомент с. в. Xk: νr,k =
∫
R |x|r|Fk − Φk|(dx),

где Fk и Φk — функции распределения с. в. Xk и Yk, соответственно, и положим
νr =

∑n
k=1 νr,k. Для i, p ∈ N и `, j ∈ Np пусть `! = l1! · · · lp!, |`| = l1 + · · ·+ lp,

Lp,i = {` ∈ Np : s > `1 > 3, . . . , s > `p > 3, |`| = 2p + i},
Kp,i = {` ∈ Np : `1 > · · · > `p > 3, |`| = 2p + i},
Mp = {j ∈ Np : 1 6 j1 < · · · < jp 6 n}.

Для ` ∈ Lp,i и j ∈Mp обозначим
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Пусть также
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∣∣∣∣,
θn = max

16k6n
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|E exp{itXk/Bn}|.

Теорема. Существует такая постоянная c(s), что
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Следствие. В случае, когда X1, . . . , Xn распределены одинаково, справедлива
оценка
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