
А. В. Н е к л ю д о в (Москва, МГТУ). Поведение решения полулиней-
ного эллиптического уравнения второго порядка с экспоненциальной не-

линейностью в цилиндре.

Рассматривается полулинейное эллиптическое уравнение второго порядка с пе-
ременными коэффициентами вида Lu = eu в полубесконечном цилиндре, удовлетво-

ряющее на боковой поверхности цилиндра однородному условию Неймана. Ранее во

многих работах рассматривалось уравнение Гаусса ∆u = eu. В [1], [2] было пока-
зано, что решение задачи Неймана для уравнения Гаусса в цилиндре стремится к

−∞ с линейной либо логарифмической скоростью. В [3] изучались младшие члены
асимптотики решений уравнения Гаусса в цилиндре. Поведение решений уравнения

Гаусса в других неограниченных областях рассмотрено в [4], [5].

В n-мерном цилиндре Ω = (0, +∞) × Ω̂ рассмотрим уравнение эллиптического

типа

Lu ≡
n∑

i,j=1
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)
= eu, (1)

где x = (x1, x2, . . . , xn) = (x1, x̂) ∈ Rn
x , Ω̂ — ограниченная область из Rn−1

x̂
, име-

ющая липшицеву границу; aij(x) — измеримые функции в Ω, aij = aji, λ1|ξ|2 6∑n
i,j=1 aij(x)ξiξj 6 λ2|ξ|2, ξ ∈ Rn, λ1, λ2 = const > 0.

На боковой поверхности цилиндра Γ = (0,∞)× ∂Ω̂ задано краевое условие Нейм-

ана
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где ~ν = (0, ν2, . . . , νn) — единичная внешняя нормаль к Γ.

Под решениями (1)–(2) в Ω будем понимать обобщенные решения по

С. Л. Соболеву.

Получен следующий основной результат.

Теорема. Пусть u(x) — решение (1)–(2) в Ω. Тогда u(x) ведет себя одним из
двух возможных способов:

1) Ax1 6 u(x) 6 Bx1 при x1 > t0 = const > 0, где постоянные A, B < 0 не
зависят от x1;

2) −2 ln x1 −M 6 u(x) 6 −2 ln x1 + N при x1 > t0, где постоянные M, N > 0 не
зависят от x1.
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