
А. В. Ю д е н к о в, Е. Ю. С к о р о д у л и н а (Смоленск, ФГОУ ВПО
«Смоленская ГСХА»). Задача Римана для бианалитических функций как

обобщение смешанной основной задачи теории упругости для изотропного

тела.
В работе, представленной в данном сообщении, рассматривается краевая задача

для бианалитических функций на двух концентрических окружностях.

Физической интерпретацией данной задачи может быть напряженное состояние

однородного изотропного тела, заданное одной из составляющих напряжения на двух

концентрических окружностях или на кривых, близких к ним.
Пусть на плоскости комплексного переменного z заданы две области D+

1 и D+
2 ,

ограниченные концентрическими окружностями L1 и L2 с радиусами R1 и R2 (R1 >

R2). Бесконечные области D−
1 и D−

2 дополняют D+
1 ∪ L и D+

2 ∪ L до расширенной

плоскости комплексного переменного z соответственно.

Требуется найти кусочно-аналитическую функцию F±(z) = ϕ±0 (z) + z ϕ±1 (z), где

ϕ+
k (z) (k = 0, 1) — функции, аналитические в области D+

1 , ϕ−k (z) (k = 0, 1) — функ-

ции, аналитические в области D−
1 , по краевым условиям:

ϕ′+0 (t1) + t1ϕ′+1 (t1) = G1(t1)[ϕ′−0 (t1) + t1ϕ′−1 (t1) + ϕ−1 (t1)] + q1(t1),

ϕ′+0 (t2) + t2ϕ′+1 (t2) = G1(t1)[ϕ′−0 (t2) + t2ϕ′−1 (t2) + ϕ−1 (t2)] + q1(t2),
(1)

t1 ∈ L1, t2 ∈ L2. Здесь Gk(tk), qk(tk) — заданные на контурах функции класса

Гельдера.
Следуя терминологии, предложенной в работе [I], назовем задачу (1) задачей

Римана для бианалитических функций.
Задачу

ϕ′+0 (t1) + t1ϕ′+1 (t1) = ϕ′−0 (t1) + t1ϕ′−1 (t1) + ϕ−1 (t1) + q1(t1),

ϕ′+0 (t2) + t2ϕ′+1 (t2) = ϕ′−0 (t2) + t2ϕ′−1 (t2) + ϕ−1 (t2) + q1(t2),
(2)

назовем задачей Римана по скачку.
Справедливы следующие результаты.

Теорема 1. Однородная задача Римана по скачку не имеет нетривиальных
решений на классе бианалитических функций, исчезающих на бесконечности.

Теорема 2. Неоднородная задача Римана по скачку однозначно разрешима
при любых q1(t) и q2(t), принадлежащих классу Гельдера.

Теорема 3. Неоднородная задача Римана устойчива относительно измене-
ний свободного члена qk(t)−q∗k(t) при условии, что q∗k(t) принадлежит классу Гель-
дера.

Теорема 4. Пусть χk = Jnd Gk(t), тогда индекс задачи Римана равен χ1+χ2,

т. е. задача Римана для бианалитических функций является нетеровой.

СПИСОК ЛИТЕРАТУРЫ

1. Гахов Ф. Д. Краевые задачи. М.: Наука, 1977, 640 с.

2. Мусхелишвили Н. И. Сингулярные интегральные уравнения. М.: Наука, 1968,
511 с.

3. Юденков А.В. Краевые задачи со сдвигом для полианалитических функций и их

приложение к вопросам статистической теории упругости. Смоленск: Смядынь,
2002, 268 с.


