
В. А. В о б л ы й (Москва, МГТУ). Упрощение формулы для числа 2-
существенных карт на бутылке Клейна.

Пусть kn — число 2-существенных карт с n ребрами на бутылке Клейна, а

fK(x) =
∑∞

n=2 knxn — соответствующая производящая функция. В. Лью и Я. Лью
[1] получили формулу

fK(x) = 4x2 +

∞∑
n=0

n∑
i=0

2i(i + 5)! (2n− i)! λi(n)

5! i! (n− i)! (n + 2)! (n + 1)
xn+3,

где λi(n) = 60n2 − 16ni− 2i2 + 168n− 42i + 84.
С помощью комбинаторного тождества, доказанного автором [2],

n∑
i=0

Ci
n

2i Cn+i
m

=
n! Γ((m− 2n + 1)/2)

2nΓ((m + 1)/2)
, m > 2n,

формула для kn упрощена следующим образом:

kn =
(2n)!

2(n− 1)! (n− 1)!
− n 22n−2.

Затем с помощью формулы Стирлинга для факториала найдена асимптотика при

n→∞:

kn ∼
1

2
√

π
n3/222n.
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