
А. Н. З у б к о в (Таганрог, ДГТУ). Один характеристический признак
существования сети из линии кривизны на поверхности F n−2 в En, n > 4,

ранга q = n− 2.

Пусть F n−2 — поверхность евклидова пространства En, n > 4, заданна-
я в окрестности произвольной точки x ∈ F n−2 векторным уравнением x =

x(u1, u2, . . . , un−2), x ∈ C3, где ui ∈ D ⊂ Rn−2, i = 1, 2, . . . , n − 2. Присо-
единим к F n−2 подвижный репер r = {x, e1, . . . , en−2, en−1, en}, где векторы ei,

i = 1, 2, . . . , n − 2, образуют ортонормированный базис касательного пространства

TxF n−2 к F n−2 в точке x, а eα (α = n− 1, n) — векторы ортонормированного базиса

в нормальном пространстве NxF n−2, образующие регулярное оснащение на F n−2 в

окрестности точки x ∈ F n−2.

Возьмем нормальное сечение γ = γ(x, t) поверхности F n−2 в точке x ∈ F n−2 и

в направлении единичного вектора t ∈ TxF n−2 как линию пересечения F n−2 с трех-

мерной плоскостью E3, натянутой на t и NxF n−2. Тогда кривизна kN = kN (x, t)

и кручение κN = κN (x, t) этой кривой γ в E3 являются соответственно нормальной

кривизной и нормальным кручением поверхности F n−2 в точке x по направлению

вектора t (см. [1]). Так как F n−2 имеет ранг q = n − 2, т. е. тангенциально невы-

рожденна, то kN (x, t) 6= 0 для любых x ∈ F n−2 и t ∈ TxF n−2 (см. [1]). По своему
построению величины kN (x, t) и κN (x, t) не зависят от выбора векторов ортонорми-

рованного базиса в NxF n−2, т.е. являются инвариантами оснащения на F n−2, а т.к.
они зависят только от точки x ∈ F n−2 и направления t ∈ TxF n−2 в этой точке, то

они являются характеристиками на F n−2 (см. [1]).

Лемма. Если поверхность F n−2 в En, n > 4, класса C3, тангенциально не-
вырожденна и имеет нулевое нормальное кручение κN (x, t) ≡ 0 в каждой точ-
ке x ∈ F n−2 и по любому направлению t ∈ TxF n−2, то в окрестности любой
точки x ∈ F n−2 существует оснащение Родрига, в котором основные квадра-
тичные формы поверхности F n−2 имеют вид ds2 = gijωiωj , Φn−1 = bn−2

ii (ωi)2,

Φn = λib
n−1
ii (ωi)2, где λi = const, i = 1, 2, . . . , n− 2.

Теорема. Если поверхность F n−2 в En, n > 4, класса C3, тангенциально не-
вырожденна и имеет нулевое нормальное кручение κN (x, t) ≡ 0 в каждой точке
x ∈ F n−2 и по любому направлению t ∈ NxF n−2, то на ней существует сеть из
линий кривизны.

Так как kN (x, t) и κN (x, t) являются характеристиками на F n−2 ⊂ En, n >
4, то эта теорема дает характеристический признак существования сети из линий

кривизны на поверхности F n−2 в En, n > 4, ранга q = n− 2.
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