
А. Г. К у ш н е р, Е. Н. М а н ж о с о в а (Астрахань, Астраханский го-
сударственный университет). Контактные инварианты и линеаризация урав-

нения Хантера-Сакстона.

Уравнение Хантера-Сакстона

vtx = vvxx + κv2
x, (1)

(κ ∈ R) возникает в теории жидких кристаллов [1]. Оно является частным случаем
уравнения Монжа-Ампера и ему отвечает эффективная дифференциальная 2-форма

ω = 2udq2 ∧ dp1 + dq1 ∧ dp1 − dq2 ∧ dp2 − 2κp2
1dq1 ∧ dq2 (2)

на пространстве 1-джетов J1R2 [3].

Для уравнения (1) могут быть построены две инвариантные относительно кон-

тактных преобразований дифференциальные 2-формы — формы Лапласа [2]:

λ− = −dq2 ∧ dp1, λ+ = 2 (1− κ) dq2 ∧ dp1.

Уравнение (1) удовлетворяют условиям теоремы о линеаризации [2] и, таким образом,
контактным преобразованием приводится к линейному уравнению. Это преобразо-

вание несложно вычислить, следуя алгоритму, приведенному в [2]:

Q1 = κq2 +
1

p1
, Q2 = q2, U = u− p1q1, P1 = q1p2

1, P2 = p2 − κq1p2
1.

Форму ω оно переводит в форму

Ω = dQ1 ∧ dP1 − dQ2 ∧ dP2 +

(
2(2κ − 1)P1

κQ2 −Q1
+

2U

(κQ2 −Q1)2

)
dQ1 ∧ dQ2,

которой отвечает линейное уравнение

UQ1Q2
=

2κ − 1

Q1 − κQ2
UQ1

−
1

(Q1 − κQ2)2
U.

Морозов [4] построил контактное преобразование, приводящее уравнение (1) к

уравнению Эйлера-Пуассона.
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