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слабых решений стохастических уравнений Вольтерра.

Пусть (Ω,F ,F = (Fs)s>0,P) — вероятностное пространство с фильтрацией, удо-

влетворяющее «обычным» условиям; C — пространство непрерывных функций x(·):
R+ → R, ‖x‖t = sups6t |x(s)|; Ct — σ-алгебра цилиндрических подмножеств C с

координатами из [0, t].
В работе, представленной данным сообщением, рассматривается стохастическое

интегральное уравнение

ξ(t) = η(t) +

∫ t

0
a(t, s, ξ)α(t, ds) +

∫ t

0
b(t, s, ξ)µ(t, ds), t > 0, (1)

где η — F-согласованный непрерывный процесс; α(t, s, ω), µ(t, s, ω) ∈ B(R+× [0, u])⊗
Fu|B(R) и a(t, s, x, ω), b(t, s, x, ω) ∈ B(R+ × [0, u])⊗ Cu ⊗Fu|B(R) для каждого u > 0;
(µ(t, s))s>0 — локальный непрерывный F-мартингал c характеристикой (µ(t, s))s>0,

(α(t, s))s>0 — непрерывный процесс с локально ограниченной вариацией (α(t, s))s>0

для каждого t > 0. Пусть µ̃(t, t′, ·) обозначает характеристику мартингала µ(t, ·) −
µ(t′, ·), α̃(t, t′, ·) — вариацию процесса α(t, ·)− α(t′, ·).

Предположим, что задана неубывающая функция (ρ(t))t>0 с limt→0 ρ(t) = ρ(0) =
0 и такая пара (ϕ,ψ) неубывающих функций (ϕ(t))t>0 и (ψ(u))0<u61, что 0 < ψ(u) 6

1 и
∫ 1
0 ϕ(u)(ψ(u))−1u−1−ψ(u) du <∞.
Теорема 1. Предположим, что существуют такие положительные F-

прогрессивно измеримые процессы (gk(s))s>0, (Gk(s))s>0, (Gk,n(s))s>0 и непрерыв-
ные F-согласованные возрастающие процессы (λk(s))s>0, что:

a) если t 6 k, то
∫ t
0 [Gk(s) +G2

k(s) +Gk,n(s) +G2
k,n(s)]gk(s) dλk(s) <∞;

b) если t ∨ t′ ∨ s 6 k, то

|a(t, s, x)|+ |b(t, s, x)| 6 Gk(s)(1 + ‖x‖s),
|b(t, s, x)− b(t′, s, x)| 6 Gk(s)ϕ(|t− t′|)(1 + ‖x‖s),
|a(t, s, x)− a(t′, s, x)| 6 Gk(s)ρ(|t− t′|)(1 + ‖x‖s),
dµ(t, ·)
dλk(·)

(s) 6 gk(s),
dµ̃(t, t′, ·)
dλk(·)

(s) 6 gk(s)ϕ
2(|t− t′|),

dα(t, ·)
dλk(·)

(s) 6 gk(s),
dα̃(t, t′, ·)
dλk(·)

(s) 6 gk(s)ρ(|t− t′|);

c) если ‖x‖s ∨ ‖x′‖s 6 n, t ∨ t′ ∨ s 6 k, то

|a(t, s, x)− a(t, s, x′)|+ |b(t, s, x)− b(t, s, x′)| 6 Gk,n(s)‖x− x′‖s,
|b(t, s, x)− b(t, s, x′)− b(t′, s, x) + b(t′, s, x′)| 6 Gk,n(s)ϕ(|t− t′|)‖x− x′‖s.

Тогда уравнение (1) имеет единственное сильное решение.
Теорема 2. Предположим, что коэффициенты a(t, s, x) и b(t, s, x) уравнения

(1) неслучайны, непрерывны по x и удовлетворяют условиям a) и b) теоремы 1 с
неслучайными функциями gk, Gk, Gk,n. Тогда существует слабое решение уравне-
ния (1).

Доказательства данных теорем основаны на применении неравенств для момен-

тов равномерных норм и модулей непрерывности стохастических интегралов вида∫ t
0 β(t, s)µ(t, ds), получаемых с применением результатов работы [1].
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