
В. А. А р б у з о в (Москва, ЗТ). О линеаризации решающего правила

в задаче поиска векторов, не принадлежащих заданному подмножеству.

Обозначим Vn пространство двоичных векторов длины n; β — некоторое множе-

ство булевых функций мощности b, |β| = b.
О п р е д е л е н и е 1. Булеву функцию F (X) от n переменных из множе-

ства X = {x(i)|1 6 i 6 n}, будем называть β-декомпозируемой функцией, если
она представима в виде суперпозиции F (X) = f0(ϕ1(X1), . . . , ϕr(Xr)), где f0 ∈ β,
ϕj(Xj) ∈ U(β) ∪ {x(i)|1 6 i 6 n}, Xj ⊂ X и Xj 6= X, 1 6 j 6 r. Множество всех

β-декомпозируемых функций будем обозначать U(β).
Для β-декомпозируемой булевой функции F рассмотрим ее запись Fβ в виде су-

перпозиции функций из множества β от переменных из множества {v(i)|1 6 i 6 n}
и самих переменных из множества {v(i)|1 6 i 6 n}. Создадим новую запись G пу-
тем замены в записи Fβ обозначений функций из множества β на обозначение самого

множества β.

О п р е д е л е н и е 2. Запись G будем называть топологической структу-
рой, реализующей подмножество β-декомпозируемых функций Gβ ⊆ U(β) путем за-

мены в записи G обозначений множества β на обозначения произвольных конкретных

функций из множества β. Количество обозначений множества β в записи G будем

называть сложностью TG топологической структуры G.

Для отображения F : Vn −→ VN из [2] и совокупности двоичных векторов Yj

размерности N , 1 6 j 6 d, рассмотрим решающее правило LM : LM (v) = 0 тогда

и только тогда, когда хотя бы одно из d скалярных произведений (Yj , F (v)) в поле

GF(2), 1 6 j 6 d, равно 1.
Сгруппируем для каждого скалярного произведения l подсумм координат в F (v),

зависящих от одинаковых наборов из k переменных.

Утверждение. Существует топологическая структура GL, которая позво-
ляет построить все решающие правила LM над множеством булевых функций от
k переменных со сложностью

TGL = ld +

(
1 +

⌈
l − k

k − 1

⌉)
d +

(
1 +

⌈
d− k

k − 1

⌉)
+ 1.
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