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Булева функция f(x1, x2, . . . , xk) называется биюнктивной, если f ≡ 1 или су-

ществует представление функции f в виде следующей конъюнктивной нормальной

формы
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где αi, βj1, βj2 ∈ {0, 1}, si, sj1, sj2 ∈ {1, 2, . . . , k}, i = 1, 2, . . . , t, j = 1, 2, . . . , q.

В работах [1], [2] показано, что биюнктивные функции (наряду с мультиаффин-

ными, слабо положительными и слабо отрицательными функциями) порождают по-
линомиально решаемые классы систем булевых уравнений.

В [2] показано, что для числа Bik биюнктивных функций, зависящих от k > 3

переменных, справедливы оценки 2k(k−1)/2 < |Bi| < 2k2 .

В работе, представленной данным ообщением, уточняется нижняя оценка числа

биюнктивных функций.
Введем обозначения: N — множество натуральных чисел; Vn — n-мерное про-

странство булевых векторов; Bik1 — множество функций f ∈ Bik, представимых в

виде f ∧p
i=1(xsi1 ∨ xsi2 ), где p > 1, si1 < si2, i = 1, 2, . . . , t; (Bik1, Σk) — множество

функций f ∈ Bik, для которых найдутся такие f ′ ∈ Bik1 и α = (α1, α2, . . . , αk) ∈ Vn,

что

f(x1, x2, . . . , xk) = f ′(x1 ⊕ α1, x2 ⊕ α2, . . . , xk ⊕ αk). (1)

Утверждение 1. Если функция f(x1, x2, . . . , xk) существенно зависит от всех
переменных и f(x1, x2, . . . , xk) ∈ (Bik1, Σk), то для нее существуют единственные
функция f ′ и вектор α ∈ Vk с указанными в (1) свойствами.

Следствие. При k > 2 число функций множества (Bik1, Σk) равно
|(Bik1, Σk)| = 2k(k+1)/2 − 2k.

Утверждение 2. Для числа Bik биюнктивных функций от k переменных спра-
ведлива нижняя оценка |Bik| > 2k(k+1)/2.
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