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Кооперативные тенденции, характерные для современных социально-экономи-

ческих процессов, повышают прикладное значение кооперативных игр, которые по-
могают выделить выгодные коалиции и «справедливо» распределить прибыль (по-

лезность, выгоду). В докладе исследуется влияние условий дискретности на свойства

решений игры, условия их существования, соотношения между решениями. Рассма-
триваются целочисленные игры GZ = (N, νZ), где N = {1, . . . , n}, νZ : 2N → Z, и дис-

кретные игры GZZ (целочисленная функция νZ , целочисленные дележи). GZZ фор-
мально можно записать как НТП-игру (N, VZ), где VZ(S) = {x ∈ ZS |x(S) 6 νZ(S)},
S ⊆ N , но результаты НТП-теории не применимы к дискретным множествам VZ(S).

Все свойства классической кооперативной игры G = (N, ν), ν: 2N → R, вы-
полняются также для GZ . Целочисленность νZ приводит к специальной структуре

множеств, характеризующих игру. Доказывается, что множество дележей I(GZ),

множество двойственных дележей I∗(GZ), множество Вебера W (GZ) и CC-ядро
CC(GZ) игры GZ есть целочисленные многогранники, а C-ядро C(GZ) и D-ядро

D(GZ) могут не иметь ни одной целочисленной крайней точки. Справедливы вложе-

ния C(GZ) ⊆ D(GZ) ⊆ CC(GZ). Если D(GZ) 6= ∅ и νZ(S) +
∑

i∈N\S νZ(i) 6 νZ(N),

S ⊂ N , то C(GZ) = D(GZ). Если C(GZ) 6= D(GZ), то C(GZ) = ∅.
В литературе нет однозначного определения множеств, связанных с дискретной

игрой. Мы определяем I(GZZ), I∗(GZZ), W (GZZ), CC(GZZ), C(GZZ) как пере-

сечения соответствующих множеств игры GZ и целочисленной решетки ZN , по-
лагаем D(GZZ) = I(GZZ)\dom I(GZZ). Доказываем, что C(GZZ) ⊆ CC(GZZ) и

C(GZZ) ⊆ D(GZZ), но существуют игры GZZ , в которых D(GZZ) ⊃ CC(GZZ). Да-
же выпуклость νZ (более сильное, чем приведенное выше условие) не обеспечивает

равенства C(GZZ) = D(GZZ). Если C(GZZ) 6= D(GZZ), то возможно C(GZZ) 6= ∅.

W (GZZ) 6= ∅ для любой игры GZZ . I(GZZ), I∗(GZZ) и CC(GZZ) существуют
тогда и только тогда, когда существуют соответствующие множества игры GZ . Ес-

ли C(GZZ) 6= ∅, то сбалансирована игра GZ , если D(GZZ) 6= ∅, то сбалансирована

вспомогательная игра (N, νz), где νz(N) = νz(N), νZ(S) = νZ(S)−|S|+1, S ⊂ N . По-
лучены достаточные условия непустоты C-ядра дискретной игры и выделены классы

реальных экономических моделей, удовлетворяющих этим условиям.


