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Как известно, некоторые вопросы экстраполяции регулярных случайных последо-

вательностей решаются при помощи теории экстремальных задач для аналитических

функций [1], [2].

В свою очередь, теория стационарных случайных процессов оказала большое вли-

яние на изучение экстремальных задач в пространстве Харди [3], [4]. Следует ожи-
дать, что изучение пространств Харди по плоской мере Лебега позволит найти новые

связи с теорией случайных функций.
Пространством Bp назовем множество функций x(z), аналитических в круге

D = {z ∈ C: |z| < 1} с ‖x‖ = {π−1
∫∫

D |x(reiθ)|pr dr dθ}1/p. Функцию f ∈ B считаем

экстремальным элементом линейного функционала l ∈ B∗, если l(f) = ‖l‖, ‖f‖ = 1.
Будем рассматривать функционалы вида lω(x) = π−1

∫∫
D x(z)ω(z) dµ, x ∈ Bp,

ω ∈ Bq , 1/p + 1/q = 1, 1 < p < ∞. При p = 1 выполняются следующие утверждения.

Теорема 1. Каждый линейный непрерывный функционал lω ∈ B∗
1 определяется

функцией ω(z), аналитической в круге |z| < 1 и такой, что |ω(z)| 6 C(1−|z|−1), по
формуле lω(x) = limR→1

∫∫
|t|<R x(t)ω(t) dσ. Причем, ‖lω‖ 6 1+C. Верно и обратное

утверждение.
Теорема 2. Lp(D) = Bp⊕B⊥

p , 1 < p < ∞. Здесь B⊥
p = {x ∈ Lp(D):

∫∫
D xzn dσ =

0}.
Теорема 3. Если χ ∈ B⊥

p , то χ(z) = v′z , v ∈ Lp(D), v(τ) = 0, |τ | = 1.

Теорема 4. Экстремальные функции линейных непрерывных функционалов над
пространством Bp, 1 6 p < ∞, всегда существуют и единственны.

Заметим, что экстремальные функции функционалов над обыкновенным про-

странством Харди H1 могут не существовать, а также существовать, но не быть

единственными [4].
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