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Рассмотрим фильтрованное вероятностное пространство (Ω,F , (Fn)n>1,P), на

котором задана последовательность случайных величин h = (hn)N
n=1.

Всюду далее будем предполагать, что условные распределения вероятностей

P (hn | Fn−1) являются гауссовскими: P (hn | Fn−1) = N (µn, σ2
n), где µn = µn(ω)

и σ2
n = σ2

n(ω) являются Fn−1-измеримыми. Будем также предполагать, что для всех
n и ω ∈ Ω величины σn(ω) 6= 0.

При этом можно считать, что рассматриваемые условно-гауссовские (относи-
тельно потока Fn и вероятности P) последовательности h = (hn)N

n=1 имеют нуле-

вое среднее и представимы в виде hn = σnεn, где ε = (εn) — последовательность

независимых Fn-измеримых случайных величин, имеющих стандартное нормальное
распределение N (0, 1).

Понятно, что более детальные вероятностные свойства последовательности h =

(hn)N
n=1 зависят от конкретизации структуры величин σ2

n = σ2
n(ω). Но нас будет ин-

тересовать только тот факт, что последовательность h = (hn)N
n=1 имеет однородные,

либо неоднородные дисперсии (волатильности) σ2
n.

Определим, следуя [1], последовательность моментов

τ∗(θ) = min

{
m > 1 :

m∑
k=1

σ2
k > θ

}
, (1)

где θ принимает значения 1, 2, . . . и будет рассматриваться как операционное («ново-
е») время.

Пусть также для θ = 1, 2, . . . : h∗θ =
∑

τ∗(θ−1)<k6τ∗(θ) hk, при этом τ∗(0) =

0. Хорошо известно (см. [1]), что тогда последовательность (h∗θ) имеет (почти)

однородные дисперсии. Используя моменты остановки τ∗(θ), построим критерий для
проверки «гипотезы однородности дисперсий» для последовательности h = (hn)N

n=1.

В предположении однородности дисперсий σ2
n ≡ σ2 рассмотрим величину

χ2 =

r∑
θ=1

σ2

θ

(
τ∗(θ)−

θ

σ2

)2

.

Здесь r = r(N) — последний момент остановки.

Теорема. В предположении однородности последовательности (σ2
n) величина

χ2 имеет распределение хи-квадрат с (r − 1) степенями свободы.
В конкретной статистической практике в выражении (1) в качестве оценки вола-

тильностей σ2
k возьмем несмещенную оценку σ̂2

k = h2
k.
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