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Оптимальное значение целевой функции в одной задаче о «разладке».

В работе, представленной данным сообщением, рассмотрена модель, составлен-

ная двумя стохастическими процессами X = (Xt)t>0 и G = (Gt)t>0. Процесс

G = (Gt)t>0 представлен в виде

dGt = α I {t 6 T} dt + β I {t > T} dt, (1)

где α ∈ (0, 1), β ∈ (0, 1), T (0 < T < ∞) — момент разладки G0 = 0.

Процесс X = (Xt)t>0 в модели задается стохастическим дифференциалом

dXt = Xt

((
Gt +

σ2

2

)
dt + σ dWt

)
, X0 > 0. (2)

Решением (2) являетсяXt = X0 exp{σWt+
∫ t
0 Gs ds}. Момент остановки в модели

определяется как τ = inf {t: t > 0, Xt > X}, где X > X0.

Интересным в модели представляется определить максимум целевой функции

Φ(β, T ) = E

∫ τ

0
Gs ds → max

β,T
. (3)

Теорема. Пусть заданы процессы (1), (2), тогда решением задачи оптимиза-
ции с целевой функцией (3) является значение

Φ∗(β, T ) = ln(X/X0).

При выполнении условий теоремы получаем:

ln
X

X0
=

βT 2

2
Fτ (T )− T (α + β)

∫ T

0
Fτ (s) ds + αT 2 + β − β

∫ T

0

s2

2
dFτ (s),

где Fτ (T ) известна.
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