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семимартингалов.

Пусть (H,B(H)) — банахово пространство с σ-алгеброй борелевских множеств

(относительно сильной топологии, порожденной нормой ‖ · ‖). Обозначим H∗ про-
странство, сопряженное с H, и (h, h∗) = h∗(h), h ∈ H, h∗ ∈ H∗.

Пусть (Ω,F ,P) — полное вероятностное пространство с семейством σ-алгебр
(Ft)t>0, удовлетворяющее обычным условиям полноты, неубывания и непрерывно-

сти справа. Пусть X = (Xt,Ft;H) — семимартингал, принимающий значения в

банаховом пространстве H, т. е. Xt = X0 + Mt + Vt, где M — локальный мар-
тингал (Mloc(H)), V — процесс локально ограниченной вариации (Vloc(H)). Обо-

значим µ = µ(dt, dx) целочисленную случайную меру скачков семимартингала X:

µ((0, t], Γ) =
∑

0<s6t I {∆Xs ∈ Γ}, Γ ∈ B(H\{0}).
Теорема. Для семимартингалов, принимающих значения в сепарабельном ба-

наховом пространстве со свойством Радона–Никодима (в частности, в рефлек-
сивном пространстве), справедливо следующее разложение:

Xt = X0 + Ba
t + Ma

t +

∫ t

0

∫
‖x‖>a

xµ(ds, dx)

с предсказуемым процессом Ba = (Ba
t ,Ft;H) из класса процессов локально инте-

грируемой вариации Aloc(H) и локально квадратично интегрируемым мартинга-
лом Ma ∈ M2

loc(H). В отличие от определения семимартингала, такое предста-
вление единственно.

Положим Xa
t = X0 +

∑
s6t ∆XsI {‖∆Xs‖ > a} для некоторого a > 0, тогда

Xa = (Xa
t ,Ft;H) ∈ Vloc(H), процесс X − Xa также является семимартингалом и

имеет ограниченные скачки. Более того, справедливо следующее утверждение, из
которого следует существенная часть утверждений теоремы.

Лемма 1. Пусть сепарабельное банахово пространство H имеет свойство
Радона–Никодима, тогда процесс X − Xa допускает представление X − Xa =
Ba + Ma с предсказуемым процессом Ba = (Ba

t ,Ft;H) из класса процессов ло-
кально интегрируемой вариации Aloc(H) и локально квадратично интегрируемым
мартингалом Ma ∈ M2

loc(H). При этом ‖∆Ba
b ‖ 6 a, ‖∆Ma

s ‖ 6 2a, t > 0 (P-п. н.).
Для доказательства последовательно проверяются следующие утверждения:

a) X −Xa = Aa + Ma, где Aa ∈ Aloc(H), Ma ∈ Mloc(H); b) X −Xa = Ba + Ma, где

Ba — предсказуемый процесс из класса Aloc(H), Ma ∈ Mloc(H); c) Ma ∈ M2
loc(H),

‖∆Ba
s ‖ 6 a, ‖∆Ma

s ‖ 6 2a (P-п. н.

Для доказательства утверждения b) используется следующая лемма (см. [1]).

Лемма 2. Если сепарабельное банахово пространство H имеет свойство
Радона–Никодима, в частности, если H рефлексивно, то для процесса локально
интегрируемой вариации A со значениями в H (т. е. A ∈ Aloc(H)) существует
и единственный (с точностью до неразличимости) такой предсказуемый процесс
A′ ∈ Aloc(H), называемый компенсатором, что A−A′ ∈ Mloc(H).

Для завершения доказательства теоремы используются результаты работы [2].
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