
К. Н. П а н к о в (Москва, ТВП).Верхняя граница для числа платовид-
ных двоичных отображений фиксированного порядка.

Пусть Vk = {x1, x2, . . . , xk} (xi ∈ {0, 1}) — множество двоичных векторов дли-

ны k. Множество всех отображений из Vn в Vm будем обозначать Bn,m. Можно

рассматривать значение функции f(α) ∈ Bn,m как вектор (f1(α), f2(α), . . . , fm(α)),

компонентами которого являются значения ее координатных двоичных функций fi,

i ∈ {1, 2, . . . , m} ≡ J от n переменных.
Рассмотрим вектор F = F (f, n, m, k) = (F J

I , 0 6 |I| 6 k, I ⊂ {1, 2, . . . , n} ≡
I, ∅ 6≡ J ⊂ J размерности L = L(n, m, k) =

∑m
s=1

(m
s

) ∑k
i=0

(n
i

)
, состоящий из первы-

х спектральных коэффициентов Уолша F J
I = (1/2)

∑
x∈Vn

(−1)
(fJ )(x)⊕xi1

⊕···⊕xi|I|

всех ненулевых линейных комбинация координатных функций функции f , где J =

{j1, j2, . . . , j|J|} ⊂ J}, I = {i1, i2, . . . , i|I|} ⊂ I}, fJ = fj1 ⊕ · · · ⊕ fj|J| .

С помощью результатов [3] можно доказать следующее утверждение.

Утверждение. Пусть f = (f1, f2, . . . , fm) ∈ Bn,m. Для любого непустого мно-
жества J ⊂ J, для любого множества I ⊂ I выполняется∑

L⊂I, L6≡I

(−1)|I\L|+1F J
L ≡ F J

I

(
mod 2|I|

)
, (1)

∑
∅ 6=S⊂J, L⊂I

(−1)|L|+|S|F S
L ≡ 0

(
mod 2|I|+|J|−1

)
. (2)

Согласно [4], двоичная функция f ∈ Bn,1 называется платовидной функци-
ей порядка 2r, если квадрат каждого коэффициента Уолша равен по модулю либо

22n−2r−2, либо 0.

Согласно [1], двоичное отображение из Bn,m называется платовидным, если пла-

товидны все ненулевые линейные комбинации его координатных функций.
Введем понятие порядка платовидного отображения, которым мы будем называть

вектор (rJ , ∅ 6= J ⊂ J), составленный из порядков rJ ненулевых линейных комбина-

ций его координатных функций fJ , упорядоченный лексикографически по J . Множе-
ство платовидных отображений с таким порядком обозначим Π(rJ , ∅ 6= J ⊂ J).

Пусть далее функция f выбирается случайно и равновероятно из множества

Bn,m. Тогда F = F (f, n, m, k) является случайным вектором длины L.

Используя результаты работ [2], [3] и [5], можно найти распределение этого век-

тора. Отметим, что в формулировке основной теоремы [5] автором была допущена
ошибка. Числитель дроби в формуле (1) должен выглядеть следующим образом:

exp

{
− 22m−3

∑
∅6=J⊂J

∑
I⊂I, |I|6k

( ∑
K⊂I

(−1)|K|2|K|zJ
K

)2}
+ O

(
n3k+32−n/2+3m

)
.

Теорема 1. Пусть n → ∞, k(n) = o (
√

n), m(n) = o (n). Тогда равномерно
относительно векторов a длины L(n, m, k), координаты которых удовлетворяют
отношениям (1), (2), справедливо представление

P {F = a} =

[
exp

{
− 2−n+1

∑
∅6=J⊂J

∑
I⊂I, |I|6k

(aJ
I )2

}
+ O

(
n3k+32−n/2+3m

)]

×
[

exp

{(
n− k

2

(n

k

)
(2m − 1)− L(n, m, k)(m− log2

√
2π)

)
ln 2

}]−1

.

Эта теорема обобщает для векторов растущей размерности результаты работы

[6] и используется при доказательстве верхней границы для числа платовидных дво-

ичных отображений фиксированного порядка.
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Теорема 2. Пусть при n → ∞ выполняется k(n) = o (
√

n), m(n) = o (n).
Тогда при всех достаточно больших n, любом ε > 0 и произвольном наборе таких
неотрицательных чисел rJ , ∅ 6= J ⊂ J, меньших n/2, что n/2− rJ = o (ln n)

log2(|Π(rJ , ∅ 6= J ⊂ J|) < m2n −
n− k

2

(n

k

)
(2m − 1)

+ L

(
m + log2

3
√

2π

)
−

n

2
+ 3m + (3k + 3 + ε) log2 n.
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