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В. М. К о р ч е в с к и й (Санкт-Петербург, СПбГУАП). Об усиленном
законе больших чисел для последовательностей зависимых случайных ве-
личин с конечными дисперсиями.

Пусть {Xn} — последовательность случайных величин. Обозначим Sa,n =∑a+n
i=a+1Xi , a > 0 , n > 1 , Sn = S0,n =

∑n
i=1Xi , n > 1 .

Теорема 1. Пусть {Xn} — последовательность случайных величин с конеч-
ными дисперсиями и выполнены условия

DSa,n 6 C
a+n∑

i=a+1

DXi для всех достаточно больших a и n > 1 , (1)

где C — некоторая постоянная, и
∑∞
n=1DXn log

2 n < ∞ . Тогда ряд
∑∞
n=1(Xn −

EXn) сходится п. н.
Теорема 1 обобщает один результат из [1], доказанный при более ограничитель-

ных предположениях о зависимости между случайными величинами рассматриваемой
последовательности.

Теорема 2. Пусть {Xn} — последовательность случайных величин с конечны-
ми дисперсиями, {bn} — неубывающая неограниченная последовательность положи-
тельных чисел, удовлетворяющая условию 1 < q 6 b2n/bn 6 Q для всех достаточно
больших n, где q и Q — некоторые постоянные. Если выполнены условия (1) и∑∞
n=1DXnb

−2
n log

2 n <∞, то

Sn −ESn
bn

→ 0 п. н. (2)

Теорема 2 обобщает основной результат из [2], соответствующий случаю bn = n .

Следуя [3], будем использовать обозначение Ψc для множества таких функций
ψ(x) , что каждая ψ(x) положительна и не убывает в области x > x0 при некотором
x0 и ряд

∑
(nψ(n))−1 сходится.

Теорема 3. Пусть {Xn} — последовательность случайных величин с конеч-
ными дисперсиями, {bn} — неубывающая неограниченная последовательность по-
ложительных чисел, удовлетворяющая условию b2n/bn 6 Q, где Q — некоторая
постоянная. Если выполнены условия DSa,k +DSa+k,m 6 DSa,k+m для всех a > 0,
1 6 k < k +m и

DSn = O

(
b2n

ψ(n) log2 n

)

для некоторой функции ψ ∈ Ψc,

то имеет место соотношение (2) .
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