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Если из простой цепи Маркова вычеркнуть часть знаков, расположенных на за-
данных местах, то марковское свойство, очевидно, сохранится, хотя могут нарушится
однородность и другие свойства. Если же места для вычеркивания выбираются слу-
чайно, то, как легко показать на примерах, может нарушится и марковское свойство. В
докладе рассматривается один случай, когда после вычеркивания знаков на случайно
выбранных местах в простой однородной цепи Маркова образуется опять же простая
однородная цепь Маркова.

Рассмотрим две независимые случайные двоичные последовательности: простую
однородную цепь Маркова a = (a0, a1, . . .) и простую однородную цепь Маркова s =
(s0, s1, . . .) с состояниями 1 и 0 и матрицами переходных вероятностей
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соответственно. Уточним, что q (p + q)−1 — вероятность единицы в стационарном
распределении последовательности s.

Образуем из последовательности a третью последовательность, вычеркнув знаки
ai при всех i таких, что si = 0.

Положим R = (α+β)+q (1−α−β) и условимся, что R > 0 (иначе α = β = q = 0
и построение не имеет смысла). Утверждается, что построенная последовательность
— простая однородная цепь Маркова.

Теорема. Матрица переходных вероятностей построенной цепи Маркова рав-
на (
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C прикладной точки зрения построенная последовательность — это выходная
последовательность сжимающего генератора [1] с опорной последовательностью a и
управляющей последовательностью s .

Следствие. Элементы построенной последовательности независимы тогда и
только тогда, когда α+ β = 1.

Замечание. Если p + q = 1, то элементы последовательности s независимы.
Если α+ β = 1, то элементы последовательности a независимы.

Частный случай α = 1, β = 1, когда s — знакопеременная последовательность
1, 0, 1, 0, . . . , рассматривался в [2]. Можно показать, что к этому случаю посредством
подходящих переобозначений сводится задача из работы [3], в которой случайная по-
следовательность строится несколько другим образом.
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