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О. В. В и с к о в, В. М. М а к с и м о в, В. И. Х о х л о в (Москва,
МИ РАН, РГУ, МИ РАН). Характеризационные моментные тождества для
равновероятного и равномерного распределений.

Продолжая исследования по поиску характеризационных тождеств для классиче-
ских вероятностных распределений (см. [1], [2], [3]), авторы нашли новый метод (см.
[4]) получения моментных характеризаций вероятностных распределений (типа харак-
теризаций Стейна и Чена), в основу которого положен функционально-операторный
подход. Этот метод позволил найти моментные тождества для двух весьма востребо-
ванных на практике распределений: равновероятного и равномерного.

Всюду ниже приняты следующие обозначения: X есть функциональный опера-
тор умножения на независимую переменную (аргумент) x, D есть функциональный

оператор d
dx

дифференцирования по независимой переменной x, I есть тождествен-

ный функциональный оператор (т. е. I [g(x)]=g(x) для любой функции g(x)).

Утверждение 1. Для равновероятного распределения

P {ξDu = ν} =
1

N
, ν=0, 1, . . . , N−1,

справедливо моментное тождество (в операторной записи)

MAξDu (D)[f(ξ
D
u )] = 0,

где

AξDu (D) = X −
(N−1) e (N+1)D −N eN D + eD

(eD − I) (eN D − I)
,

являющееся также характеризационным: из выполнения этого тождества для не-
которой случайной величины на всех функциях из заданного класса FξDu , не совпа-
дающего с классом Fзапретный = {f(x) : f(0) = 0} следует, что эта случайная
величина имеет равновероятное распределение (1).

Утверждение 2. Для равномерного распределения с плотностью

pξu(x) =






1

2 r
, при x∈ [−r, r],

0 при x /∈ [−r, r],

характеризационным служит тождество (в операторной записи)

MAξu(D)[f(ξu)] = 0, f(x) ∈ Fξu 6≡ Fзапретный,

в котором Aξu(D) = rX D − r ch (rD) + sh (rD).

В докладе будет описан способ получения данных тождеств и даны уточнения
относительно классов FξDu и Fξu .
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