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В. О. Д р е л и х о в, И. А. К р у г л о в (Москва, «Центр сертификаци-
онных исследований», АКРФ). Выравнивающие свойства эпиморфизмов конеч-
ных абелевых групп.

Настоящая работа является непосредственным продолжением работы авторов [1].
В связи с этим, мы без оговорок используем введенные в [1] обозначения.

Возможности применения полученных в [1] результатов для оценки локальных
характеристик схем выравнивания во многом зависят от количества ненулевых эле-
ментов в наборе коэффициентов Фурье используемого отображения H . Минимальное
число данных коэффициентов достигается, если отображение H является гомоморфиз-
мом группы Gn в группу Gm . Заметим также, что в этом случае для обеспечения
качества выравнивания необходимо, чтобы отображение H было сюръективным. В
связи с этим, всюду далее предполагается, что отображение H является эпиморфиз-
мом (то есть сюръективным гомоморфизмом) группы Gn на группу Gm . В этом
случае определен инъективный гомоморфизм Ĥ : Ĝm → Ĝn соответствующих групп

неприводимых характеров, для которого Ĥ(
−→
ψ ) =

−→
ψ ◦H при любом

−→
ψ ∈ Ĝm (« ◦ »

— композиция отображений).
Введем

дополнительные обозначения. Для любого элемента −→ϕ = (ϕ1, ϕ2, . . . , ϕn) ∈ Ĝn по-
ложим

‖−→ϕ ‖ = |{j = 1, 2, . . . , n | ϕj 6= χ
(0)}|.

Для любых k = 1, 2, . . . ,m и χ ∈ Ĝ рассмотрим следующее подмножество Lk,χ ⊂ Ĝn :

Lk,χ = {Ĥ(
−→
ψ ) |

−→
ψ = (ψ1, ψ2, , . . . , ψm) ∈ Ĝ

m\(χ(0), . . . , χ(0)), ψk = χ},

и целые неотрицательные числа

Nk,χ(t) = |{−→ϕ ∈ Lk,χ | ‖−→ϕ ‖ = t}|, t = 1, 2, . . . , n.

Далее предполагается, что члены последовательности случайных элементов
ξ1, ξ2, . . . , ξn независимы и имеют одно и то же распределение pξ(g) = P{ξi = g},
g ∈ G, i = 1, 2, . . . , n, с коэффициентами преобразования Фурье p̂ξ(χ) =

∑
g∈G pξ(g) ∙

(g, χ), χ ∈ Ĝ. Положим также δ̂max = max{|p̂ξ(χ)|, χ ∈ Ĝ\χ(0)}.
Основным результатом данной работы является следующее утверждение.

Теорема. Пусть отображение H является эпиморфизмом группы Gn на груп-
пу Gm, а члены последовательности случайных элементов ξ1, ξ2, . . . , ξn независи-
мы и одинаково распределены. Тогда для любого k = 1, 2, . . . ,m и любых элементов
g1, . . . , gk−1, gk+1, . . . , gm ∈ G из условия, что

1−
n∑

t=1

Nk,χ(0)(t)(δ̂max)
t > 0,

следует неравенство

ε(k)g1,...,gk−1,gk+1,...,gm 6
1

1−
∑n
t=1Nk,χ(0)(t)(δ̂max)

t
∙

√√
√
√

∑

χ∈Ĝ\χ(0)

[ n∑

t=1

Nk,χ(t)(δ̂max)t
]2
.
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Введем обозначение

ρ =

√

q ∙
∑

g∈G

(
pξ(g)−

1

q

)2

для нормированной величины среднеквадратического уклонения распределения чле-
нов ξi исходной последовательности от равномерного распределения на множестве
G . Ввиду равенства Парсеваля, из теоремы получим следующее утверждение.

Следствие. При выполнении условий теоремы для любого k = 1, 2, . . . ,m и
любых элементов g1, . . . , gk−1, gk+1, . . . , gm ∈ G из условия, что

1−
n∑

t=1

Nk,χ(0)(t) ∙ ρ
t > 0,

следует неравенство

ε(k)g1,...,gk−1,gk+1,...,gm 6
1

1−
∑n
t=1Nk,χ(0)(t) ∙ ρ

t
∙

√√
√
√

∑

χ∈Ĝ\χ(0)

[ n∑

t=1

Nk,χ(t) ∙ ρt
]2
.
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