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Рассмотрим случайные процессы I1(s) =
∫ s
0
w(s − t)w(t) dt (определен в работе

[1], I2(s) =
∫ s
0
w(s−t)dw(t) (введен в работе [2]), где w(t) — стандартный винеровский

процесс.
Теорема 1 [3, c. 314]. Ковариационная функция случайного процесса I1(s), опре-

деляется формулой

k1(u, v) =
2

3
min3{u, v}max{u, v} −

1

6
min4{u, v}.

Более общий результат можно найти в [4].

Исходя из того, что ∂2k1(u,v)
∂u∂v

— непрерывна при u = v, I1(s) — дифференци-
руем. А так как

I1(s) =

∫ s

0

w(s− t)w(t) dt =
∫ s

0

∫ t

0

∫ s−t

0

dw(u) dw(y) dt

=

∫ s

0

∫ s

0

(s− u− y)dw(u)dw(y) =
∫ s

0

(∫ t

0

w(t− y)dw(y)

)

dt =

∫ s

0

I2(t) dt,

то получаем
О п р е д е л е н и е. I2(s) = d

ds
I1(s) в среднеквадратичном.

Также можно определить I2(s) как предел интегральных сумм и показать их
фундаментальность в Lp(p > 0).

Теорема 2. Ковариационная функция случайного процесса I2(s), равна

k2(u, v) = min
2{u, v}.

Теорема 3. Ковариационные функции I2(s) и процесса w(s2) совпадают.
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