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Ю. Л. П а в л о в (Петрозаводск, ИПМИ КарНЦ РАН).Кластерная струк-
тура конфигурационных графов.

Рассмотрим конфигурационный граф с N вершинами [1], степени которых
ξ1, . . . , ξN — независимые одинаково распределенные случайные величины такие, что

pk = P {ξi = k} = k
−τ − (k + 1)−τ , (1)

где i = 1, . . . , N, k = 1, 2, . . . , τ — положительный параметр. В случае необходимо-
сти для обеспечения четности суммы степеней вершин в граф вводится вспомогатель-
ная вершина единичной степени. Степень каждой вершины равна числу выходящих из
нее различимых полуребер, а ребра графа образуются путем попарного равновероят-
ного соединения полуребер друг с другом. В таком графе возможны петли и кратные
ребра.

Пусть Q — максимальная модулярность графа [2] и C — глобальный кластер-
ный коэффициент [3]. Обозначим

qk = (k + 1)pk+1/E ξ1, k = 0, 1, 2, . . . , (2)

и пусть

F (z) =
∞∑

k=1

pkz
k, M = (E ξ1)

−1
∞∑

k=2

k(k − 1)pk.

Доказаны следующие теоремы.

Теорема 1. Пусть N → ∞. Тогда асимптотически почти наверное справед-
ливы следующие утверждения:

1. если M 6 1,то Q→ 1.

2. если M > 1, то Q > 1− (1− F (q))2 + o (1),

где q — вероятность вырождения начинающегося с одной частицы ветвящегося
процесса Гальтона–Ватсона с распределением (2) числа прямых потомков каждой
частицы.

Теорема 2. Пусть N → ∞. Тогда асимптотически почти наверное справед-
ливы следующие утверждения:

1. если τ > 2, то C = O(1/N).

2. если τ = 2, то C = O((ln2N)/N).

3. если 0 < τ < 2, то C = O(N (4−3τ)/τ ).
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