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Резюме: Рассматриваются достаточные условия отсутствия глобальных решений
двумерного уравнения с бигармоническим оператором и экспоненциальной нелинейно-
стью. Условия отсутствия решений формулируются в терминах убывания коэффици-
ента при нелинейном члене уравнения.
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Уравнение Гаусса, называемое также уравнением Бибербаха-Радемахера,

Δu = k(x)eu

изучалось различными авторами с точки зрения отсутствия глобальных решений или
решений в неограниченных областях [1]–[5] при различных условиях убывания поло-
жительной функции k(x) на бесконечности. Как правило, для степенного убывания
k(x) > k0|x|−α критическим показателем, обеспечивающим отсутствие решений, явля-
ется значение α = 2. Исключением является одномерный случай [5], для которого
отсутствие глобальных решений имеет место при любом α > 0.

В настоящей работе рассматривается вопрос об отсутствии на плоскости гло-
бальных решений уравнения четвертого порядка

Δ2u = k(x)eu, x = (x1, x2) ∈ R
2. (1)

Теорема. Пусть k(x) > 0 для x ∈ R2; при |x| > 1 выполнено условие

k(x) > k0|x|
−α, α > 4; k0 = const > 0.

Тогда уравнение (1) не имеет глобального решения u(x) на плоскости.
Доказательство проводится методом нелинейной емкости Митидиери-Похожаева

[6], основанного на выборе оптимальных пробных функций для уравнения (1).
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Abstract : We consider conditions under which the biharmonic equation with the
exponential nonlinearity has no global solutions on plane. The condition for the absence
of solutions is obtained in terms of the decrease in the coefficient in the nonlinear term
of the equation.
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