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Предлагается метод построения копул на основе преобразований незави-

симости (Independence Transformation) или IT-копул. Для схемы серий гаус-
совских случайных величин, совместные распределения которых задаются
IT-копулами стьюдентовских распределений, доказаны варианты централь-
ной предельной теоремы. Для двумерной IT-копулы распределения Коши
показано отсутствие ассоциированности.

Работа поддержана Российским Фондом Фундаментальных исследова-
ний (проекты 06-01-00662 и 05-01-22001).

§ 1. Введение

Математические работы, так или иначе связанные с понятием ко-
пулы, появились еще в 40-х–50-х годах прошлого века. Впервые термин
«копула» появился, по-видимому, в 1959 г. в работе [1] и окончательно
закрепился в научной литературе в 70-х–80-х годах. С одной сторо-
ны (см., например, [2]), копулы рассматриваются как функции, которые
связывают многомерные функции распределения с их одномерными мар-
гинальными распределениями (Sklar’s theorem). С другой стороны, они
просто представляют собой функции распределения, имеющие в каче-
стве маргинальных равномерные на отрезке [0, 1] распределения.

Как известно (см. [3]), изучение копул интересно по нескольким
причинам: и как способ изучения меры зависимости между случайны-
ми величинами (см. [4]), и как отправная точка для построения новых
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семейств многомерных распределений, и как составляющая часть отно-
сительно нового подхода к теории марковских процессов (см. [5]).

В настоящей работе вводится класс IT-копул, а именно, копул, поро-
жденных так называемыми преобразованиями независимости. Факти-
чески первой работой, посвященной таким преобразованиям, была ста-
тья [6]. Более подробно свойства этого преобразования для негауссов-
ских случайных величин изучались в работах [7–15]. Отметим, что рас-
сматриваемые преобразования в случае гауссовского случайного вектора
совпадают с хорошо известным линейным преобразованием ортогонали-
зации. Как будет видно из дальнейшего изложения, случайный вектор,
полученный в результате преобразования независимости, составлен, во-
обще говоря, зависимыми компонентами, что приводит к задаче изуче-
ния характера и мер зависимости между ними посредством копул.

Далее в работе рассматриваются IT-копулы распределений Стью-
дента и для гауссовских случайных величин, связанных такими копу-
лами, устанавливаются различные варианты ЦПТ. В заключение на
примере двумерной копулы преобразования независимости распределе-
ния Коши показано, что IT-копулы, вообще говоря, не являются ассоци-
ированными.

· · · · · · · · ·
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